Exercice8

1 00
Onnote I lamatrice définieparI=|0 1 0
0 0 1
Si(an , bn), c, ,(dn , en), fn),(gn ,(hn)et(in)de’signentneufssuites convergentes,

del imites respectivesa,b,c,d,e,f,g,h,i,on pose:

a b ¢

n n n a b c
thl dn en fn = d e f *
e gn hn in g h l

Si A estune matrice carrée d ordre 3,0n pose, pour tout entier natureln:

1 1
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On poseégalement S= lim S, lorsque cette limite existe .

n — +oo

1)  Dans cette question, lamatrice A est donnée par A=

o O O
OO -
O = =

al Calculer A°.

b Calculer A® puis, pourtout entier k supérieur ou égal a3, déterminer A.

c & Donner , pour tout entier nsupérieur ouégal a2,1 expression de S, sous forme de
tableau matriciel .

d { Endéduirel expressionde lamatrice S

2)  Dans cette question, lamatrice A est donnée par A=

_ =
_ =
_ =

al Calculer A°.
b Al aide d unraisonnement par recurrence , déterminer pour tout k de N*,
[ expression de Aen fonctiondek.

: 1% 3
¢ ¢ Etablir , pour tout entier n, 1 éqgalité suivante : S,,=I+§ T 1]A.
k=0 "~
d i Donner I expression de S sous forme de tableau matriciel .
3 -1 1
3)  Dans cette question,lamatrice Aestdonnée par A= 2 0 1|.
-2 1 0

al Calculer A>—2 A+I .
b Etablir , pour tout k de N ,la relation: A*=kA —k—1]1.
c i Donner I expressiondeS, enfonctionde Aet I .

d (Al aide d unraisonnement par récurrence , montrer que pour tout entier natureln :



n

k—1_—1
LT

k=0

Endéduirelavaleurde lim kk—,1 .
n - +o k=0 .

n

e, Montrer que lim —=
d wk; K]

f & Déduire des questions précédentes , 1 ' expression de S sous forme detableau .

e.
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