Exercice 7
x2
Soit f la fonction définie sur Rpar f(x) = e 2.0n définit la suite (u,)par uy =0
etvVn € N,u,1 = f(u,).

1) a) Montrer que l'équationf(x) = x,d'inconnuec € [0; 1], admet une seule solution,
notéey.
b) Montrer que pour tout x € [0; 1], f(x) € [0;1].
1
¢) Montrer queVx € [0;1],|f'(x)| < —=
Ve

2) a) Montrer que Vn € N,u, € [0;1].

1
b) Montrer que Vn € N, [up41 — vl < —lu, — vl
Ve
1 n
En déduire : Vn €N, |u, —y| < <_)
lun = vl 7

¢) Etablir que (u,)converge et donner sa limite.
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